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Φυλλάδιο Προβληµάτων 6

1. ∆ίνονται τα διανύσµατα v1 = (1, 0, 0), v2 = (1, 1, 0), v3 = (1, 1, 1) του R3
. ∆είξτε ότι

το {v1, v2, v3} είναι ϐάση του R3
και υπολογίστε τις τιµές v∗j (x, y, z) για j = 1, 2, 3

και κάθε (x, y, z) ∈ R3
.

2. ΄Εστω {v1 = (1, 0, 0), v2 = (1, 1, 0), v3 = (0, 1, 1)} µία ϐάση του R3
και U =

Span({v1 + v3, v2}). Υπολογίστε µία ϐάση του U0
.

3. ΄Εστω V έναςK-διανυσµατικός χώρος, U ένας υπόχωρος του V καιW ένα συµπλή-

ϱωµα του U εντός του V . Ορίζουµε τις απεικονίσεις ρU , ρW ∈ L(V ), ρU(u+w) = u
και ρW (u+ w) = w. Εάν f ∈ V ∗

αποδείξτε τα παρακάτω:

(α΄) f ◦ ρU , f ◦ ρW ∈ V ∗
,

(ϐ΄) f ◦ ρU ∈ W 0
και f ◦ ρW ∈ U0

,

(γ΄) f = f ◦ ρW + f ◦ ρU ,
(δ΄) (U ⊕W )∗ = U0 ⊕W 0

.

4. ΄Εστω V έναςK-διανυσµατικός χώρος πεπερασµένης διάστασης και U,W υπόχωροι

του V . Εάν U0 = W 0
δείξτε ότι U = W .

Υπόδειξη : Αποδείξτε αρχικά την πρόταση στην ειδική περίπτωση που U ≤ W .

Στη συνέχεια ανάγετε τη γενική περίπτωση ειδική περίπτωση κάνοντας χρήση της

σχέσης (U ∩W )0 = U0 +W 0
.

1


