
PANEPISTHMIO KRHTHS Qeimerinì ex�mhno 2005-2006Tm ma Majhmatik¸n J. Garefal�khM113 � Grammik  'Algebra IFull�dio Problhm�twn 31. D�netai h grammik  apeikìnishL : R4 �! R3(x; y; z; w) 7! (x� y; x+ y + z; y + w):(a') Bre�te mia ��sh tou pur na th L.(�') Bre�te th di�stash kai mia ��sh th eikìna th L.2. D�netai h grammik  apeikìnishL : R2 �! R2(x; y) 7! (ax+ by; x+ dy):De�xte ìti h L e�nai èna pro èna an kai mìno an ad 6= b. Genikìtera de�xte ìti hgrammik  apeikìnishM : Rn �! Rn(x1; : : : ; xn) 7! (a11x1 + : : :+ a1nxn; : : : ; an1x1 + : : :+ annxn)e�nai èna pro èna an kai mìno an h or�zousa tou p�naka A = (aij)i;j=1;:::;n e�naidi�forh tou mhdenì.3. D�netai h grammik  apeikìnishL : R3 �! R3(x; y; z) 7! (x� y; y + z; x + z):(a') Bre�te mia ��sh tou pur na th L.(�') Bre�te mia ��sh th eikìna th L.(g') De�xte ìti kerL \ imL = f0g4. 'Estw K-q¸ro V kai grammik  apeikìnish T : V �! V . De�xte ìtiT 2 = 0 () imT � kerT:5. 'Estw K-q¸ro V kai grammik  apeikìnish T : V �! V . De�xte ìtikerT \ imT = f0g () (T 2(v) = 0 =) T (v) = 0):1


