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Φυλλάδιο Προβληµάτων 1

1. Στο σύνολο C των µιγαδικών αριθµών ορίζουµε τη σχέση ∼ ως εξής :

x ∼ y ⇐⇒ i(x− y) ∈ R.

Να αποδειχθεί ότι η παραπάνω είναι σχέση ισοδυναµίας και να περιγραφούν οι

κλάσεις της.

2. Στο σύνολο Q− {0}, ορίζουµε τη σχέση R ως εξής :

(x, y) ∈ R ⇐⇒ x +
1

x
= y +

1

y
.

Να αποδειχθεί ότι είναι σχέση ισοδυναµίας και να περιγραφούν οι κλάσεις της.

3. ΄Εστω n, m ∈ N, πρώτοι µεταξύ τους. Να αποδειχθεί ότι µ.κ.δ.(n2 + m2, m + n) ∈
{1, 2}.

4. ΄Εστω b ∈ N, b ≥ 2. Αποδείξτε ότι κάθε ϕυσικός αριθµός n µπορεί να γραφεί στη

µορφή:

n = b0 + b1b + · · ·+ bkb
k, µε bi ∈ {0, 1, . . . , b− 1}, 0 ≤ i ≤ k.

5. Να αποδειχθεί ότι για κάθε n ∈ N, µ.κ.δ.(45n2 + 33n + 11, 15n2 + 10n + 3) = 1.
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