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∆ιδαχθείσα ύλη τού μαθήματος 

 
 

• Πρώτο μέρος. ∆ακτύλιοι και Σώματα. 
 
(α) ∆ακτύλιοι με μοναδιαίο και χωρίς μοναδιαίο στοιχείο. ∆ακτύλιοι μεταθετικοί και μη μετα-
θετικοί. Ομάδα αντιστρεψίμων στοιχείων ενός δακτυλίου. Η χαρακτηριστική των δακτυλίων. 
Ακέραιες περιοχές. Στρεβλά σώματα και σώματα.  Υποδακτύλιοι, υποπεριοχές, υποσώματα. 
Ομομορφισμοί δακτυλίων, ιδεώδη και πηλικοδακτύλιοι. Πράξεις με ιδεώδη.  Θεωρήματα ισο-
μορφισμών δακτυλίων και αριθμοθεωρητικές εφαρμογές. Σώματα κλασμάτων ακεραίων περιο-
χών. Πρώτα σώματα. 
 
(β) Ειδικές κλάσεις ιδεωδών και δακτυλίων: Πρώτα και μεγιστοτικά ιδεώδη. Τοπικοί δακτύλιοι. 
∆ακτύλιοι και περιοχές κυρίων ιδεωδών. Νεταιριανοί δακτύλιοι. Περιοχές με μέγιστο κοινό 
διαιρέτη. Ευκλείδειες περιοχές. Περιοχές κυρίων ιδεωδών που δεν είναι ευκλείδειες περιοχές. 
Ακέραιες περιοχές με παραγοντοποίηση. Ακέραιες περιοχές που πληρούν τη συνθήκη των αλυ-
σίδων γνησίων διαιρετών. Ακέραιες περιοχές με μονοσήμαντη παραγοντοποίηση. Περιοχές τού 
Dedekind. Ιεράρχηση ακεραίων περιοχών. Αριθμοθεωρητικές εφαρμογές. 
 
(γ) Πολυωνυμικοί δακτύλιοι. ∆ιαίρεση, αναγωγιμότητα και θέσεις μηδενισμού. Θεώρημα βά-
σεως τού Hilbert. 
 

• ∆εύτερο Μέρος. Στοιχεία Αλγεβρικής Γεωμετρίας. 
 
(α) Συσχετικοί χώροι. Αλγεβρικά υποσύνολα συσχετικών χώρων και ιδεώδη υποσυνόλων συ-
σχετικών χώρων. Ανάγωγες συνιστώσες αλγεβρικών συνόλων. Προσδιορισμός τής μορφής των 
αλγεβρικών υποσυνόλων τής συσχετικής ευθείας και τού συσχετικού επιπέδου. 
 
(β) Θεώρημα των θέσεων μηδενισμού τού Hilbert και εφαρμογές αυτού. Συσχετικές ποικιλότη-
τες. ∆ακτύλιοι συντεταγμένων. Πολυωνυμικές συναρτήσεις και απεικονίσεις. Αλλαγές συντε-
ταγμένων. Ρητές συναρτήσεις και τοπικοί δακτύλιοι. ∆ιακριτοί εκτιμητικοί δακτύλιοι. Τοπικές 
ιδιότητες καμπυλών τού συσχετικού επιπέδου. (Πολλαπλά σημεία, εφαπτόμενες ευθείες, αριθ-
μοί τομών κ.ά.) 
 
 



 
• Τρίτο Μέρος. Μόδιοι (Modules). 

 
(α) Μόδιοι, υπομόδιοι και πηλικομόδιοι. Πεπερασμένως παραγόμενοι μόδιοι. Ομομορφισμοί 
μοδίων. Θεωρήματα ισομορφισμών μοδίων. Ακριβείς ακολουθίες μοδίων.  
 
(β) Ελεύθεροι μόδιοι, βάσεις μοδίων. Μόδιοι με στρέψη και χωρίς στρέψη. Προβολικοί και εμ-
βολικοί μόδιοι.   
 

• Τέταρτο Μέρος. Στοιχεία Πλειογραμμικής Άλγεβρας.  
 
Πλειογραμμικές απεικονίσεις. Κατασκευή τού τανυστικού γινομένου μοδίων μέσω καθολικής 
συνθήκης. Κύριες ιδιότητες τανυστικού γινομένου. Ισόπεδοι μόδιοι. Κατάταξη μοδίων: 
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