
ÁËÃÅÂÑÁ I: 12oò ÊÁÔÁËÏÃÏÓ ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÙÍ ÁÓÊÇÓÅÙÍ

1. ÅÜí    ∈ R åßíáé ôÝôïéïé, þóôå íá éó·ýåé 3+3+3 = 3 êáé ++ 6= 0 íá áðïäåé·èåß

üôé ôï (X) := (− )X2 + ( − )X+ ( − ) ∈ R[X] åßíáé ôï ìçäåíéêü ðïëõþíõìï.

2. ÅÜí (X) := X4 − 2X3 + X2 + X + 4 ∈ R[X] êáé (X) := X2 − X +  ∈ R[X] ãéá ðïéïõò   

éó·ýåé (X) = ((X))2;

3. Íá áðïäåé·èåß üôé õðÜñ·åé Ýíá êáé ìüíïí ðïëõþíõìï (X) ∈ R[X] ôåôÜñôïõ âáèìïý, ôï ïðïßï

äÝ·åôáé ùò ìéá èÝóç ìçäåíéóìïý ôïõ ôï 0 êáé éêáíïðïéåß ôçí (X) − (X − 1) = X3 Åí óõíå·åßá,

íá õðïëïãéóèåß ìÝóù áõôïý ôï Üèñïéóìá

13 + 23 + 33 + · · ·+ 3 (üðïõ  ∈ N)

4. ÅÜí  ∈ N íá áðïäåé·èåß üôé ôï ðïëõþíõìï

(X) := (X+ 1)2 − X2 − 2X− 1 ∈ R[X]

äéáéñåßôáé (åðáêñéâþò) äéÜ ôïý 2X3 + 3X2 + X

5. ÅÜí  ∈ N íá áðïäåé·èåß üôé ôï ðïëõþíõìï

(X) := (1 + X+ X2 + · · ·+ X)2 − X ∈ R[X]

äéáéñåßôáé (åðáêñéâþò) äéÜ ôïý (X) := 1 + X+ X2 + · · ·+ X−1

6. Íáðñïóäéïñéóèåß ôï õðüëïéðï ôÞò äéáéñÝóåùò åíüò ðïëõùíýìïõ(X) ∈ C[X] äéÜ ôïý (X−)(X−)
üðïõ   ∈ C óõíáñôÞóåé ôùí ôéìþí () êáé ()

7. Íá ðñïóäéïñéóèåß ôï õðüëïéðï ôÞò äéáéñÝóåùò åíüò (X) ∈ C[X] äéÜ ôïý (X − )(X − )(X − )

üðïõ    ∈ C ìå  6=  6=  6=  óõíáñôÞóåé ôùí ôéìþí () () êáé ()

8. ÅÜí ôï ðïëõþíõìï (X) := 0 + 1X + · · · + X
 (üðïõ  ∈ N) Ý·åé áêåñáßïõò óõíôåëåóôÝò êáé

äÝ·åôáé ùò èÝóç ìçäåíéóìïý ôïõ ôïí ñçôü áñéèìü 
  üðïõ ( ) ∈ Z× (Zr{0}) êáé ìêä( ) = 1

íá áðïäåé·èåß üôé

 | 0 êáé  | 

Êáôüðéí ôïýôïõ íá áðïäåé·èåß üôé ôï ðïëõþíõìï

(X) = X + 2X+ 2 ∈ Z[X]

üðïõ  ∈ Z,  ∈ N,  ≥ 2, äåí äÝ·åôáé ñçôü áñéèìü ùò èÝóç ìçäåíéóìïý ôïõ.

9. Íá ðñïóäéïñéóèåß ï

ìêä(2X4 + 2X3 − 3X2 − 2X+ 1X3 + 2X2 + 2X+ 1)

10. Íá ðñïóäéïñéóèåß ôï

åêð(X3 + X2 − X− 1X3 − X2 − X+ 1)
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