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ÈÅÌÁ 1ï (i) Íá äéáôõðùèåß êáé íá áðïäåé·èåß ëåðôïìåñþò ôï ðñþôï èåþñçìá éóïìïñöéóìþí äáêôõëßùí.

(ii) ¸óôù R ï äáêôýëéïò
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Ná áðïäåé·èåß üôé ôï I åßíáé Ýíá éäåþäåò ôïý R êáé üôé

R/I ∼= R×R.

ÈÅÌÁ 2ï (i) Ùò ãíùóôüí, ï äáêôýëéïò R = Z ôùí áêåñáßùí áñéèìþí åßíáé Ð.Ê.É., ïðüôå êÜèå éäåþäåò
ôïõ åßíáé êýñéï. ¸óôù I ôï áêüëïõèï (ìç ôåôñéììÝíï) éäåþäåò ôïý Z:
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Íá ðñïóäéïñéóèåß ï ìïíïóçìÜíôùò ïñéóìÝíïò èåôéêüò áêÝñáéïò n ãéá ôïí ïðïßï I = hni .
(ii) Íá áðïäåé·èåß üôé ï äáêôýëéïò
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äåí åßíáé Ð.Ê.É.

ÈÅÌÁ 3ï (i) Íá áðïäåé·èåß üôé êÜèå åõêëåßäåéá ðåñéï·Þ åßíáé Ð.Ê.É.

(ii) Íá áðïäåé·èåß üôé o äáêôýëéïò ôùí áêåñáßùí ôïõ Gauss åßíáé åõêëåßäåéá ðåñéï·Þ.

ÈÅÌÁ 4ï Äßíåôáé ìéá áêÝñáéá ðåñéï·Þ R êáé ôñßá óôïé·åßá a, b, c ôçò R. Íá áðïäåßîåôå üôé áí ab = 1

êáé ôï c äéáéñåß ôï b, ôüôå ôï c äåí åßíáé áíÜãùãï óôçí R.

ÈÅÌÁ 5ï Äßíåôáé ôï ðïëõþíõìï

f(x) = 2x8 + f7(x) + f6(x) + f5(x) ∈ Z[x],

üðïõ

fn(x) = 2
nxn + 4.

Íá áðáíôÞóåôå ôéò ðáñáêÜôù äýï åñùôÞóåéò. Íá äéêáéïëïãÞóåôå ôéò áðáíôÞóåéò óáò.

(i) Åßíáé ôï f(x) áíÜãùãï óôïí Z[x];

(ii) Åßíáé ôï f(x) áíÜãùãï óôïí Q[x];
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ÈÅÌÁ 6ï (i) Áí éó·ýåé üôé êÜèå áíÜãùãï óôïé·åßï ìéáò áêÝñáéáò ðåñéï·Þò åßíáé ðñþôï, íá ôï áðïäåß-
îåôå. Áí äåí éó·ýåé, íá äþóåôå áíôéðáñÜäåéãìá.

(ii) Áí éó·ýåé üôé êÜèå ðñþôï óôïé·åßï ìéáò áêÝñáéáò ðåñéï·Þò åßíáé áíÜãùãï, íá ôï áðïäåß-
îåôå. Áí äåí éó·ýåé, íá äþóåôå áíôéðáñÜäåéãìá.

—————————————————

• Íá áðáíôçèïýí ôï ðïëý 5 èÝìáôá áðü ôá 1-6.

• ÊÜèå ïñèþò áðáíôçèÝí èÝìá èá ëáìâÜíåé äýï ìïíÜäåò.

• ÊáôÜ ôç äéÜñêåéá ôÞò åîåôÜóåùò âéâëßá êáé óçìåéþóåéò èá ðáñáìåßíïõí êëåéóôÜ.

• Åíôüò ôïý ãñáðôïý ïé åîåôáæüìåíïé ïöåßëïõí íá áíáãñÜöïõí ñçôþò óå ðïéï åê ôùí äïèÝíôùí èåìÜôùí
áðáíôïýí.

• Ç ·ñÞóç ðïëý äõóáíÜãíùóôçò ãñáöÞò Þ/êáé ìç áíáãíùñßóéìùí ìáèçìáôéêþí óõìâüëùí åíäÝ·åôáé
íá ïäçãÞóåé óå ìåßùóç ôïý âáèìïý (ëüãù áäõíáìßáò äéïñèþóåùò åê ìÝñïõò ôùí åîåôáóôþí).

• ÊáôÜ ôç äéÜñêåéá ôÞò åîåôÜóåùò äåí åðéôñÝðïíôáé óõæçôÞóåéò ìåôáîý ôùí åîåôáæïìÝíùí, áíôéãñáöÞ
Þ áäéêáéïëüãçôç õðÝñâáóç ôïý ïñéóèÝíôïò ·ñüíïõ ãéá ôçí áðÜíôçóç ôùí èåìÜôùí. (ÊÜôé ôÝôïéï èá

åß·å ùò óõíÝðåéá åéäéêÞ ìïíïãñáöÞ óçìÜíóåùò ôïý ãñáðôïý êáé óõíáêüëïõèï ìçäåíéóìü ôïõ.)

—————————————————

ÓÁÓ ÅÕµÏÌÁÓÔÅ ÊÁËÇ ÅÐÉÔÕµÉÁ!
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